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FoLHA 5: VALORES PROPRIOS E VECTORES PROPRIOS ANO LECTIVO 2008/09

1. Seja A uma matriz n X n da qual se conhece um vector proprio z. Mostre que x é vector proprio
associado ao valor proprio
o Az
=——,
]

onde 2 denota o vector-linha cuja i-ésima componente ¢ igual ao complexo conjugado de ;.

2. (pg. 186, Exercicio 6.1) Efectue duas iteragoes do método da poténcia para aproximar o valor
proprio de médulo maximo das seguintes matrizes

120 0,1 38 0 0 -1 0
Ai=1 00|, A= 1 0 0], 43=|1 00
010 0 1 0 0 10

3. (pg. 186, Exercicio 6.5) Verificar que o método da poténcia ndo permite calcular o valor proprio de
moédulo méximo da seguinte matriz, e explicar porqué:

1/3 2/3 2 3
1 0 -1 2
0 0 —5/3 —2/3
0 0 1 0

A=

4. Seja A uma matriz invertivel e seja y um escalar real. Relativamente aos valores préoprios de A, quais
sao os valores proprios

(a) da matriz A=1?

(b) da matriz A + ul?

5. Localize, usando os circulos de Gershgorin, os valores proprios da seguinte matriz

2 -1/2 0 —-1/2
e 0 4 0 2
-1/2 0 6 1/2
0 0 1 9
6. Considere a matriz
-5 0 05 05
05 2 05 0
B= 0 1 0 05

0 025 0,5 3

Com base no teorema de Gershgorin obtenha um majorante para o maior médulo de um valor préprio
de B e aproxime esse valor proprio efectuando duas iteragoes do método da poténcia.

7. (pg. 187, Exercicio 6.9) Mostrar que as matrizes A®) construidas nas iteracoes do método QR séo
todas semelhantes & matriz A.



