QS ... Projecto Delfos Escola de Matematica Para Jovens s. 5
“**  Teste Delfos : 3h 12/09/2014

Nas questoes de natureza geométrica, recomenda-se a inclusdo de uma figura, que pode ser

entregue anexa numa folha de rascunho, usada para o efeito e devidamente identificada.

1. Quantos inteiros positivos multiplos de 11 existem com 15 digitos e com apenas 0s

nimeros 3 e 8 na sua representacdo decimal?
2. Determine as solugdes reais da equagdo (z + 1)(z? + 1)(2% + 1) = 3023.

3. Seja [ABC] um tridngulo tal que |[AB| = 3, |AC| = 5, e tal que o raio da circunferéncia
inscrita em [ABC] é igual a 1. Determine os valores possiveis de | BC/|.

4. Considere a sucessdo, (a,,), de nimeros reais definida por

Ta, + /45 a2 — 36
ag =1, ap41 = a n ,neN.

z

Mostre que, (a,) € uma sucessdo de niimeros inteiros positivos, e que a, a,4; — 1 é

para cada n € N um quadrado perfeito.

5. Um baralho de 32 cartas tem 2 “jokers” diferentes numerados com 0. H4 10 cartas ver-
melhas, 10 verdes e 10 azuis; para cada cor, as cartas estdo numeradas de 1 a 10. Chama-
-se mdo a qualquer subconjunto de cartas do baralho. O peso duma carta com o ndmero 7,
€ 2". O peso duma mao € a soma dos pesos das suas cartas. Quantas maos existem com
valor 20147
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