XIX OPM - Categoria B (102, 112, 12° anos)
12 Eliminatdria

15/11/00

OLIMPIADAS PORTUGUESAS DE MATEMATICA
http://www.spm.pt/~opm

Justifica convenientemente as tuas respostas e indica os principais célculos.
Nao ¢é permitido o uso de calculadoras.

Duracgdo: 2 horas
Cada questao vale 10 pontos. Solucoes

1. A medida da area do rectangulo [ABC D] é a. Se prolongarmos os lados [AB] para cima, [BC] para a
direita, [C'D] para baixo e [DA] para a esquerda por forma a duplicarmos a medida do comprimento
de cada lado obtemos, unindo os extremos dos segmentos, um novo quadrildtero [A’B’C’'D’]. Quanto
mede a drea de [A'B'C'D'] 7
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2. No quadro
a b b b 124
c a d e 118
e d d b 110
e a c c T
114 | 110 | 130 | 132

cada letra a, b, c,d, e representa um numero inteiro diferente. Na quinta casa de cada linha, esta a
soma dos restantes numeros dessa linha. Analogamente, na quinta casa de cada coluna, estd a soma
dos restantes nimeros dessa coluna. Quanto vale x?

Solugao
3. Duas sequéncias de 0’s e 1’s do mesmo comprimento dizem-se equivalentes se forem iguais ou se

uma, lida da direita para a esquerda, for igual & outra. Por exemplo, as sequéncias 100110 e 011001
(de comprimento 6) sao equivalentes.

Qual o nimero maximo de sequéncias de 0’s e 1’s de comprimento 2 000 que é possivel colocar numa
lista, de forma a que nao haja nenhum par de sequéncias equivalentes?

Solucao
4. Mostra que, de quaisquer 5 nimeros inteiros (ndo necessariamente distintos) podemos sempre escol-
her trés cuja soma é divisivel por 3.

Solucao
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