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1) Seja (X,t) um expaco topol 6gi co qual quer. Dé um exenpl o de um
conjunto fechado X tal que X = X.

2) Dé explicitanmente o significado de cada uma das segui ntes

afi rmacdes. Em cada explicacdo vocé estd proibido de usar qual quer
das palavras emitalico abai xo:

a) Oconjunto XcR nao é aberto;

b) X ndo é conpacto.

3) Seja CcR conpacto. Seja AcR umconjunto aberto contendo C
Mostre que existe ¢>0 tal que se xeC e [y-X<e entdo yeA.

4) Determne o interior, o exterior, o fecho, a fronteira e o
conjunto derivado de cada um dos segui ntes subconjuntos de R:

a) {%n1eh%

b) Q
c) RN

5) Prove que R ndo é conpacto.

6) Dos conjuntos seguintes indique quais Sao conexos e quais sao
conexos por arcos:

a) Q b) {xy)eRR<x’+y <4 e X>1}

7) Prove que um conjunto é aberto se e sonente se for vizinhanca
de todos 0s seus pontos.

8) | ndi que, justificando, al gumas propriedades notaveis da
topologia grosseira definida num conjunto de nmais de dois
el ement os.

9) Seja E, a seccdo de E=E xE, no ponto y,eE,. Prove que a
aplicacdo de B emque E, que a cada x de E faz corresponder o

ponto (xy,) de E, é um honeonorfism. Qual o significado desta
afi rmacao?

10) Sejam (X,d) um espago nétrico conpleto e f:X—>X uma aplicagéo
tal que, para algumieN, a aplicacdo ¥ =fofo.of (i vezes) seja
uma contraccdo. Prove que a aplicagdo f temum e um sO, ponto
fixo em X.



