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1) Para cada um dos segui ntes subconjuntos de R, indique quais séao
abertos e quais sdo fechados:

a) Q b) m—%%[ c) {1,35} d) {%:neN}

2) Seja (Y,r) um expago topol 6gi co qual quer. Seja XcVY e seja X
denso em Y. Prove que int(Y\X)=¢.

3) Dé um exenplo de una famlia de interval os abertos centrados
nos racionais do interval o [ab], mas que ndo constitua unm
cobertura aberta de [ab].

4) a) Mostre que os conjuntos [ab] e ]cd] sdo conexos;

b) Dé exenplo de um subconjunto de R desconexo;

c) Mostre que os interval os [ab] e ]c,d] ndo sdo honmeonorfos, usando
a nocao de conjunto conexo.

5) Seja (&)KX uma famlia de sistemas fundanentais de vizinhancas

do espaco topol 6gico (X,r). Prove que se A é um subconjunto de X
ent 4o

int(A)= {x eX(@BeB,)Bc A}

6) Dos conjuntos seguintes indique quais Sao conexos e quais sao
conexos por arcos:

a) R'\{0}, n=x1 b) {xy)eR2<x*+y <4}
7) Prove que una funcd@o continua ndo € necessari anente aberta.

8) Prove que f:(X,1)—>(Y,r’) é continua se e sonente se para todo o
fechado F em v se temque f '(F) é fechado em (X,1).

9) Prove que todo o subespaco fechado de um conjunto conpacto é
conpact o.

10) Aplicando o Teorema do Ponto de Fi xo de Banach, prove que a
equacao V2+Jx=x temuma e uma s6 sol ugdo em [1,+oof .



