0.4 0.45 0.5 0.55 x 0.4

0.6

0.8 1

y 0.6 0.8 1

x

- 2 - 1 0 1 2 x - 2 - 1 0 1 2

y 0 0.25 0.5 0.75 1

0 1 2 x

2 × }× } ∈ − × − x, y xy x, y . , . . , y . , . , . , . , . , . . . . . . . . , . . , . . , x, y x y x, y , , , . , . , . , . . k . ar t amento de Ma tem da Universidade de Coimbra t amento Ma tem das Obser v ac ¸ olha 6 Ano de 1997/98

Considere a fun¸ c~ ao ( ) = sin ( ), com ( ) [0 4 0 6] [0 4 1], cujo gr´ afico ´ e dado na figura te. tab ela seguinte tem os v alores da fun¸ c~ ao anterior nos p ontos ( ) da rede rectangular 0 4 0 5 0 6

4 0 6 0 8 1 :

4 0 6 0 8 1

4 0 00877 0 01390 0 01754 0 02193

5 0 01096 0 01644 0 02193 0 02741

6 0 01315 0 01973 0 02631 0 03289

Construa o p olin´ omio interp olador de Lagrange de nos p ontos da rede.

Determine um v alor aproximado para (0 5 0 7) e compare o resultado obtido com o v alor exacto.

Utilize o p olin´ omio interp olador de Lagrange para calcular uma aproxima¸ c~ ao para o integral da c~ ao no rect^ angulo [0 4 0 6] [0 4 1]. Compare, se p oss ´ ıvel, o resultado obtido com o v alor c~ ao ( ) = exp ( ( + )), com ( ) [ 2 2] [ 2 2], cujo gr´ afico ´ e dado na seguinte. o rect^ angulo = [0 0 1] [0 0 2]. Em cada um dos interv alos [0 0 1] e [0 0 2] defina as oes de p ontos igualmente distanciados e de espa¸ camentos, resp ectiv amente, = 0 05 e = 0 04.

a rede rectangular induzid a em p elas parti¸ c~ oes anteriores determine:

0 0.2 0.4 0.6 0.8 1 x 0 0.5 1 1.5 2

y 0 1 2 3

0

1 x

- 2 - 1 0 1 2 x - 2 - 1 0 1 2

y - 1 - 0.5 0 0.5 1

0 1 2 x

j × − × − . , . y f x, y y / x, y , , , , , . , k . f x , y i j / i j . . , . x k . y y y y . , . . , . . , . . , . f . , . . , . . o p olin´ omio interp olador de Lagrange para ;

uma aproxima¸ c~ ao para (0 015 0 013) e compare o v alor obtido com o v alor exacto;

uma estimativ a para o erro que se comete ao aproximar p elo seu p olin´ omio interp olador de no rect^ angulo considerado.

Determine o p olin´ omio de Lagrange de grau 1 em e de grau 2 em interp olador da fun¸ c~ ao ( ) =

2, com ( ) [0 1] [0 2], cujo gr´ afico ´ e dado na figura seguinte.

uma estimativ a para o erro que se comete ao aproximar p elo p olin´ omio anterior.

Considere o rect^ angulo = [0 1] [0 2] e a rede nele induzida p ela parti¸ c~ ao em [0 1] de espa¸ camento igual a = 0 25 e em [0 2] de espa¸ camento uniforme igual a = 0 5. Sendo a fun¸ c~ ao que p ontos da parti¸ c~ ao assume os v alores ( ) = ( ) ( + + 1), determine o seu p olin´ omio terp olador de Lagrange.

Seja ( ) = sin (2 + sin ), com ( ) [ 2 2] [ 2 2], cujo gr´ afico ´ e dado na figura seguinte.

o rect^ angulo [0 0 5] [0 4 1] e nele a rede rectangular induzid a p elas parti¸ c~ oes uniformes espa¸ camentos = 0 125 em e = 0 2 em .

omio interp olador de Lagrange de grau 4 em e de grau 3 em .

Construa o p olin´ omio interp olador de Lagrange segmentado linear em e em .

Calcule o p olin´ omio interp olador de Lagrange segmentado quadr´ atico em e c ´ ubico em .

Determine uma aproxima¸ c~ ao para (0 3 0 7) considerando os p olin´ omios constru ´ ıdos nas al ´ ıneas teriores. Compare os resultados obtidos sab endo que (0 3 0 7) = 0 947145.

angulo [0 125 0 25] [0 6 0 8]. Determine uma aproxima¸ c~ ao para o integral de rect^ angulo anterior considerando os p olin´ omios determinados nas al ´ ıneas anteriores. Compare resultados obtidos sab endo que o integral de em [0 125 0 25] [0 6 0 8] ´ e 0 0212024.