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Topologia Algébrica

Sejam H, G grupos topologicos e f : G — H um homomorfismo. Conclua que se f é continua
no elemento neutro e de GG entao f é continua.

Sejam GG um grupo topoldgico e G, a componente conexa de G contendo o elemento neutro e.
Mostre que as componentes conexas de G sao as classes laterais a esquerda de G.,.

Sejam X um espago topolégico e G um grupo topoldgico que actua em X. Mostre que, supondo
G e X/G conexos, X é conexo.

Sejam GG um grupo topoldgico e H um seu subgrupo topolégico. Considere a acgao

HxG — G
(h,g) +— gh™'.

Prove que G/H é de Hausdorff sse H é um subgrupo fechado.

Sejam G um grupo topoldgico e H um seu subgrupo topolédgico. Mostre que se H e G/H sao
de Hausdorff entao G é de Hausdorff.

a) Considere as aplicacoes continuas g : X — Y e f:Y — Z. Mostre que se fog é quociente
entao f é quociente.

b) Use o resultado da alinea a) para concluir que, sendo G' um grupo topoldgico, a operacao
f:G x G — G é uma aplicacdo quociente.

Considere o espaco topoldgico ST x [0,1] e defina nele a relacao (z,t) ~ (y,s) se tx = sy.
Mostre que o espaco quociente obtido ¢ homeomorfo a um espaco topolégico conhecido.

Sejam X, Y espacos topolégicos e considere em X X Y a relacao de equivaléncia:
(@,y) ~ (2" ) sey =y

Determine, a menos de homeomorfismo, o espaco X X Y/ ~.



