Teoria dos Numeros

Divisao Inteira

Como calcular o quociente e o resto de uma divisao
inteira? Por exemplo, calcular o quociente e o0 resto da
divisao inteira de 1025 por 34.

1. 1025 :34 = 30,14705882 <= quociente= 30.

2. resto= 1025 — 30 x 34.
Algoritmo de Euclides

O Algoritmo de Euclides serve para determi-
nar o0 maximo divisor comum de dois numeros
inteiros.

Exemplo. Determinar o maximo divisor co-
mum de 17154 e 357, mdc(17154,357).

dividendo | divisor | resto | quociente
17154 357 18 48
357 18 15 19

18 15 3 1

15 3 0 5

O maximo divisor comum € o ultimo resto
diferente de zero.



Numeros Primos

Definicao. Um numero inteiro p > 1 € primo se
sO é divisivel por 1 e por ele proprio.

Teorema. Todo o numero natural (diferente
de 1) escreve-se de forma unica como um pro-
duto de numeros primos.

Este Teorema é conhecido por Teorema Fun-
damental da Aritmética.

Exemplos: 108 = 22 x 3: 225 = 32 x 52:
3260 = 22 x 163.

Definicao. Dois numeros naturais a € b sao pri-
mos entre si se mdc(a,b)=1.

Quaisquer dois numeros primos sao primos en-
tre si, mas o reciproco nao € verdadeiro.



Congruéncias

Definicao. Seja m um numero natural. Dois
nidmeros a € b sao congruentes modulo m se
a — b € divisivel por m. Escreve-se a =b (mod
m).

Proposicao. a=b (mod m) seesdéseaeb
tEém 0 mesmo resto na divisao por m.

Exemplos: 13 = 1751 (mod 2); 352 = 1272
(mod 10); 5=19 (mod 7).

Somas, produtos e poténcias modulo m.

e aPb=1rser & o resto da divisao de a+ b
m
por m. (L&-se a mais b médulo m.)

e aRRb=sSe s &€ 0 resto da divisao de a x b
m
por m. (Lé&-se a vezes b mdédulo m.)

b
e a® =1 set é o resto da divisdo de ab por
m
m. (Lé-se a elevado a b modulo m.)



Exemplos:

59 ® 73 =
100

Q11 =2;
13

63 ® = 11.

32;



