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Observacio: Justifique sucintamente as suas afirmacGes.

1
1. Considere o conjunto A={z€R : IneN|z -1 = ﬁ}

(a) Prove que o conjunto A é numerdvel.
\j}é) Verifique que A nao tem pontos interiores.
, o Jc) Calcule 4. /

2. Seja () a sucessdo definida por recorréncia por 1 =1 € zpy1 = (n € N).

+1

‘\/(a,) Encontre um minorante para o conjunto dos termos da sucessdo. O
L{/(b) Mostre que (zn) ¢ decrescente. |
\G/(c) Conclua que (z,) converge e calcule o seu limite.
)

'V@ Indique uma expressio para Z.

3. Calcule os seguintes limites:
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4. Considere a fungdo real de varidvel real
f(z) = [In|a| +1].

o/ Ma) Indique uma restricdo de f a um intervalo (ndo degenerado) que seja injectiva.

, Mb) Determine os intervalos de monotonia de f e os seus extremos locais.
/

5. Sejam f,g: R — R funcgdes derivdveis tais que f(0) = g(0). Prove que se, para todo o z > 0,
f'(z) < ¢'(z), entdo, para todo o z > 0, f(z) < g(z). Verifique se a afirmagdo reciproca é
verdadeira.

6. o(a) Usando a Férmula de Taylor, prove que, para todo o z € R,
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yb) Conclua que, se |z] < 1, entdo
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7. Verifique se as seguintes afirmagtes sobre uma funcdo f :|a,b[— R, com a < b, sdo verdadeiras
ou falsas. Caso sejam verdadeiras, enuncie os resultados em que se baseou; caso sejam falsas,
indique um contra-exemplo.

{%a) Se f é continua, entdo f é derivivel em Ja,b[. §<
(/a (b) Se f é uma fungdo crescente e limitada, entdo é continua. F

\-o/(c) Se f é derivavel em ]a,b[ e f' :]a,b[— R & crescente, entio f' é continua. (/



