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Observacdo: Justifique sucintamente as suas afirmacoes.

1. Calcule os seguintes limites:
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_ 2. Trace o grafico de uma funcéo f: R — R:

e continua em R\ {—1},
°wm;ggfmhrﬂwgﬂnﬂ@=4wgg_ﬂ@=+ux'
e sexc]—o0,-3[, fl(z) <0;se x €] —3,-1[U] — 1, +o00], entdo f'(z) > 0;

¢ f"(z) <0 para z €] —(oo, —5[U] —1,+00] e f(z) > 0 para z €] — 5, —1].
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3. Sejam f,g,h : R — R fungdes, com f, g derivdveis em todo o R e tais que, para todo o
z €R, f'(z) = h(z) f(z) e ¢'(z) = —h(z) g(=). |
~(a) Mostre que fg é uma fungio constante.

(b) Admita que f (0) > 0eg(0)<O. Prove que, para todo o z € R, f (z) > 0.

4. Considere a func¢do f: R — R definida por f(z) = z cosz.

(a) Determine o Polinémio de Taylor Py de ordem 4 de f no ponto O.

~ (b) Mostre que, se z € [—1, 1], entdo |f(z) — Ps(z)| < :117

5. Verifique se as seguintes afirmag6es sdo verdadeiras ou falsas. Caso sejam verdadeiras,

enuncie os resultados em que se baseou; caso sejam falsas, indique um contra~-exemplo.

(a) Se existir um ndmero real positivo k tal que

Vz,y €R |f(z) - f(y)l <k|z —y]

\

‘entéo a func¢do f : R — R é continua.

(b) Se f,F,G : R — R sio funcoes tais qie, para todo o z € R, F'(z) = f(z) e
G(x) = F(2z), entdo G'(z) = f(2z), para todo o nimero real z.

(c) Se f : R — R tem derivada em todo o R, entdo a fungio g : R — R, com g(z) =
V1f(@)| é derivével em R.

(d) Se f:R — R é derivavel em todo o R e f é par, entdo f’ é {mpar.

e) Existe uma fun¢do f : R — R tal que f(1) = —2, f(3) = 0 ¢, para todo o z € R,
fl(z) > 1.

(f) H4 uma funcdo f : R — R tal que, para todo o z € R, f(z) < 0, f'(z) < 0 e
#(z) > 0. -



