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1. Indique quais das seguintes afirmacoes sao verdadeiras :

(a) A afirmacao "todos os homens sao inteligentes” traduz-se em linguagem simbdlica por h = i;

(b) Anegagao de 3z Vy, p(z,y)Aq(x) = r(z,y)As(y) ¢V Iy, p(z,y)Aq(z)A ~ r(2,y)V ~ 5(y);

(¢) A contra-reciproca da proposi¢ao ”Vou-me embora se nao parares de falar” é 7eu ficar
¢é condicao necessaria para te calares”;

(d) Seja f: X — Y uma funcdo. A relacao p em X, definida por apb <= f(a) = f(b), é uma
relagao de equivaléncia.

(e) Se f: A — B é sobrejectiva e A é um conjunto infinito numeravel, entao B é numeravel;

(f) @ é um corpo ordenado arquimediano .

2. Indique, justificando o valor légico das seguintes afirmacoes:

(a) [0,1]\ {g:n €N} =R;

(b) O conjunto dos majorantes dum conjunto infinito é um conjunto infinito;

(¢) Seja R ordenado pela relacdo < usual. Pela completude de R conclui-se que existem o
supremo, o {nfimo, 0 méximo e o minimo do conjunto | — 3, —1]UJ0, 2];

(d) Se f: ACR — R é continua em o € A, entdo zp é um ponto de acumulagao de A.

w

. Seja S =] —o00,—2[J]2,3[U {4} U]7,+oo]. Justificando a sua resposta, mostre que:

(i) 10 é um ponto interior e 2 é um ponto fronteiro de S;

(ii) S nao é um conjunto aberto.

4. (a) Calcule :

. tanz : T4++/T : %
(a) lim =0 (b) lim o0 () lim(1+ )
(b) Prove, por defini¢ao, que liI_il_l (22 + 37) = +o0.
T— 100

at

. Seja f:]0,1[— R uniformemente continua.

(a) Prove que existem os limites xli%h f(x) e mlinlq_ f(x).

(b) Mostre que f pode ser prolongada a uma fungao uniformemente continua em [0, 1].
6. Calcule a derivada das fungoes:

3 se <0 _
(a) f(x):{xQSinl e 750 , no ponto xg =0 (b) f(x) ="

N

. Sejam f :]a,b[— R, 1z €]a,b]. Chama-se derivada simétrica de f em xy ao limite, se existir,
h) — —h
hmf(onJr ) — f(@o ).
h—0 2h
Mostre que se f admite derivadas laterais em x(, entao f tem derivada simétrica em x.




