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Departamento de M a t e d t i c a  d ~ ~ i v e r s i d a d e  d e  Coimbra 

Exame de Análise B n i t e s h l  11 

11 de Junhoe  2003 

Duraçh: 2h 30m 

Justifique convenientemente a sua resiposta 

. I  
i 

1. Usando a definiçáo de integral mostre que 4 : : ia, b] -, R C definida por f (z) = 2 então 
L 

2. Seja f : [a) b] + R definida por 
/ 

(a) Sabendo que f 6 urna func$o continuae positiva, mostre que F é uma fu são  crescente. 

(b) Se 4 : [a, b] + [a, b] é uma funs& derivivel I $81 que #(z) < 0, psra todo 0 X em [a, b] poderá 

concluir que G definida por I 

é decrescente? Justifique. 

3. ~emo&tre  o seguinte resultado: 
1 

Se f : [a, b] + R é contzhzca e g : [c, d] -+ R C uma fungoo derioávet, com derivada 9' integmível 

Sugestão:Use o facto duma função contínua ser prirnitivável. 

,prctrs 
4. Calcule: ri) J , b) 1; 9 c)  si" 9 d z .  

11.5 .  considere a região S de R2 definida por 

Calcule a área de S. 



1. Considere a sucessão de funções 

(a) donclua que fn converge pwitu&mdc para s b @ o  n~la* 

i (b) Será que a convergência 6 u n i h e  i' 

(C) que f,(z) can:vertr;e tuufed .rn [@, I]? 

j 2. (a) S e j a  ( % ) ~ E N  e ( + ) m e l  duas s ~ c e ó ~ l l  n w r a e ~ ~  tais que 
\ 

Yi 
Prove que, se b, converge ent&ÇF=, &n tambb CQRVwge- 

4 (b) Use o resd tdo  a t e r im  para condairque a drii 

3. Determine um damvolvimmto && p o t b i p  de a dr f i i m e  oretg2z como 0s 

. pontos onde essa série converge. I 

/ 

, /4. (a) Prove que se f : [- r,, r.] A n i uino raqm r 6 B t i 1 i ~  e impu mth 

- L 

Sugestão: Efectue uma mt?dax~p de varSM. 

(b) D e t d n e  auna série de Fode r  am c o m  da fm(çik~ 

iII 
Diga se &o verdadeiras ou falsas as seguhhxi a&maçk. 

i '  
I 
1. Se S,b f (%)da: 2 O então f (e) 2 O para todo o x E [a, b]. 

J 2. A série EFxo(l + $1" C convergente. 
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