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Duração: 2 horas 30 d iu tos  
Justifique convenientemente as suas respostas! 

I 
1. Diga, justificando, se seguintes funções são integrBveis e, em caso afir- 

mativo, calcule os intagrtus r e s w .  

*,o J ( b )  

g : [O, 101 3 R 
h 3 z :  , ~ € [ 0 , 5 ]  

x  4 

I I 
l , o  4 2.4 (a) Prove que se f : [o, b] -4 R 4 tuna h Ç é O  contínua então existe 

c E [a, b] tal que 
* [f(z)dz = f(c)(b- a). 

L 0  J ( b )  use o d t a d o  anterior para ar que a equ- 
6 z S - 1 5 x 4 + f  + l = ~ t e n s i u n a ~ ç ã o e m [ ~ , l ] .  

P\ 

1 ,s 3. Calcule o y h d o  &lido ger'&o pela rotação em torno de OY da região ' S deíinida por 

ugestão: V = J: 27rx f (x)&. 

que o @te integral convergente 

I/0 (b) Use o resultado anterior para d&ermin&r a natureza do integral 

1. Seja (zn)nEN Uma sucessão tai que pani todo n E N, 

. O, (a) Mostre que a sucessão (Tn)nE~  definida por 

Tn = I  Xl 1 + 1 x2 1 +... 12, I 

O, l"5 2, é limitada. 
(b) Conclua que (Tn)nEN 6 convergente. 



di ZS J (c) O qeb pode oonduir *e r natunu da dilr 

J 
C,. r 
npil 

s,o ' 2 .  (a) p m q u e , s e a S A  
J .bis =,(<i. +L) 6 

1, r (b) Qual a natureze de s&e 

d , ~  3 . V a ~ e , ~ ~ a 8 ~ d d e f u n 9 ú s a ( f ~ ) ~ ~ ~ , o 3 l d e t 1 m & ~  E N ,  
fn : [ O , l ]  6 R 6 por f n ( ~ )  = x 9 9 wnwgct tmih~tmextte 
para a função identidade e ~ n  [O, 11. 

l , O  

O , sese[-I,O[ 

J -s+l , t F e ~ ~ f O , l [  

9 , s  (a) O em &ri@ de fiwier b t a  &&$&o. 
O, +i Jfb) Use o m&do -r para d d a r  s soma dar &e 
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