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1. Seja g uma fungao positiva e com derivada continua em R tal que
g(0) =1 e g(2) = €% Calcule:

2. Seja ¢ : [a,b] — R uma fungao limitada.
(a) Defina soma inferior e soma superior de ¢ relativamente a uma
partigao do intervalo [a, b].

(b) Mostre que se ¢ for ndo-decrescente entao ¢ é integravel em [a, b].

3. Considere a funcao f : R — R definida por
0 se <0

fx) =

1 se >0

(a) Mostre que f é integravel em qualquer intervalo [a, b].
(b) Calcule F(x) = / f(t) dt, para z € R.
0
(¢) Mostre que F' nao ¢é diferencidvel em [—1,1].
)

(d) Porque nao esta (c) em contradigdo com o Teorema Fundamental
do Célculo?

(V.S.F.F.)



4. As seguintes afirmagoes sao falsas; para cada uma, apresente um contra-

exemplo:

2
(a) se f é nao-negativa e / f(z) dx =0 entao f(x) =0, Vz € [0,2];
0

(b) se uma fungao é integravel em [a, b] entdo tem uma primitiva em

[a, b];

+oo
(c) se f(z) < g(z), Vo € [1,400) e / g(x) dx é convergente entao
1

+oo
() dr também é convergente.

5. Calcule o volume do sélido obtido por rotacao em torno do eixo OX

da regiao plana

s 1
r,y) eR? : 0<z<=: 0<y< .
{( v) -T2 v= \/sinx+cosx+1}

6. Seja f : [a,+00) — R continua, positiva e ndo-crescente. Prove que se
+

oo
f(z) dx for convergente entao
a

lim z f(x)=0.

T—+00

Cotacao:

1.(a)1.5 2(a)1.0 3.(a)15 4.(a)10 535 6.15
) 2.5 (b)) 1.5



