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1. Seja
∑

anx
n uma série de potências com coeficientes inteiros e raio de con-

vergência r. Supondo que uma infinidade de coeficientes são não nulos, mostre

que r ≤ 1.

2. Seja f : R → R uma função cont́ınua e Gf : R → R a função definida por

Gf (x) =


1

x

∫ x

0

f(t) dt se x 6= 0

α se x = 0 .

(a) Determine α de modo a que Gf seja cont́ınua em R.

(b) Prove que Gf é constante se, e só se, f é constante.

(c) Prove que o contradomı́nio de Gf está contido no de f .

(d) Mostre que se f(x) = x Gf (x), ∀ x ∈ R, então f é identicamente nula.

(e) Dado λ ∈ R, dê um exemplo de uma função f (cont́ınua em R) sem limite

em +∞ e tal que lim
x→+∞

Gf (x) = λ.

3. Efectue explicitamente uma reordenação dos termos da série
+∞∑
n=1

(−1)n−1

n
= 1− 1

2
+

1

3
− 1

4
+

1

5
− . . .

de modo a obter uma série com soma igual a zero.


