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1. (a) Com base na definigdo, verifique se a funcdo definida por

x sex €Q
f(x):{ 0 sexzeR\Q

¢ integrével em [—1, 3].

(b) Seja f : [a,b] — R integravel. Mostre que se |f(z)| < k, Vz € [a, b], entao

b
‘/ f(x)dz| < k(b —a).

(¢) Demonstre que uma fungdo continua f : [a,b] — R € integrdvel em [a,b].
2. Calcule:

() [ 55 do

(b) f_21 (2% + 1)e® du;

(c) a derivada da funcao

F(z) = /j cos(t?) dt;

oS T
(d) a drea da regido plana limitada pelas curvas 22 +y?> =4, y=2—z, y=—u1;

(e) o comprimento do arco de curva

{ r =cost+tsint

y =sint — tcost, t € [0,7l;

(f) a natureza do integral impréprio

“+oo —x
1
/ te dx.
1 X

3. Chama-se logaritmo natural 3 funcao In : RT — R definida por
1
Inx = / — dt.
Lt

Vz,y € RT, In(zy) = Inz +Iny.

Prove que se tem:



