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I J  

1. Considere a equação J 
eZY = $ (eZ, sin y) , 

com uma função de IR2 em R. 

(a) Estabeleça condições sobre + que garantam que a equqão anterior d e h e  implicita- 
mente y em função de x e z, numa vizinhança de (3,0, I). 

J fb) Calcule 2 (3,1) e 3 (3,1).  

I1 

i. ( a  Esboce a seguinte região do plano 

s = {(x, y) : x2 i y2 < 2y; x2 4- y2 > 1, y 2 -2). 
I 

J(b) Descreva a região anterior em coordenadas polares, apresentando um conjunto da 
seguinte forma: 

s , = ( ( ~ , 8 ) : a < o < B ,  ~P(~)ITI$(@).  

i 2. Considere o seguinte subconjunto de IR3: 

Faça um esboço da região A e descreva-a em coordenadas esféricas. 

1. Seja f contínua e D compacto. 

, '1 (a) D e h a  integral duplo de / em D e estabeleça um enquadramyto para o valor do 
integral. 

Suponha que D = [a, b] x [c, d] e que conhece f (c,, 3) nos pontos assinalados na '@ figura. 

Lndique como poderia calcular um valor aproximado para 



J 1. Seja f : [a, b] x [c, d] - IR uma fun&áo continua. Prove que 

J 2. Seja /L &dy dado pela e x p r e o  
x 

3 Y e" 4 2 + G  
- dxdy. 

= + L -  
J(a) Faça um esboço do conjunto D. 
3 (b) Reescreva a expressão I, invertendo a ordem de integrqáo. 

\j (c) Calcule o valor de I. 

1. (a) Considere o triângulo definido pelos planos x = O, y = 0, z = O e ax + by i- cz + d = O 
(a, b, c, d # O). Usando o conceito de integral, determine uma relação entre a, b,e c e 
tal que a área do trihgulo tenha o valor k. 

S b )  Considere a superfície S definida por 

com cp contínua e D compacto. 
Deduza uma expressão paza a área de S. 

2. Considere o sólido V limitado pelas superfiues 

Através de integrais simples iterados estabeleça uma expressão para o volume de V, 
considerando que: 

A projecção de V é feita no plano xOy. 
A projecção de V é feita no plano yOz. 
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