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I

1. Seja f : D € IR — IR uma funcdo continua e D um conjunto compacto, mensuravel e
conexo.

(@ Prove que

A(z,9) e D: //Df(:z:,y) dzdy = f (Z,7) mes(D).

(b) Seja g de classe C*. Prove que

// 9 (13)) dzdy
oz ¥ .
Gg (0,0) i B(0,r)

oz 7—0 mTr2

@ Considere
K={(zy)eR:a<z<b ep(z)<y<y(z)},

em que @ e 9 representam funcoes continuas.

Deduza uma férmula para calcular / / [z, y) dzdy.
k

\9. Considere a regiao K do 1° quadrante, definida por

K:{(:c,y)é]RQ:mleygmgm e7'f§a:2+y2§'r§}.

Represente K em coordenadas polares e deduza uma férmula de mudanga de varidvel

para //k f(z,y) dzdy.

@ Usando coordenadas polares, calcule a drea da regido D definida por

II

Dz{(z,y)elRQ:mZ—i—%ZZQ/\ 2+ <4A zZUAyZm}.

2. Considere o integral duplo / / f (z,y) dzdy, definido em coordenadas polares por
J D

2

I [cost )
> drdf.
0 2cos@

@ Faga um esbo¢o do conjunto D.



xprima o integral anterior através de integrais simples iterados, em coordenadas
cartesianas, considerando:

1. g expresspesda forma [ [ ... dz dy;
ii. wmee expressdeyda forma [ [ ... dy dz.

\) Considere a superficie S definida por
S = {(z,y,2) € 1%octante: z°+2° = 9 A a:+y<2}.

(a) Faca um esbogo do conjunto S.

(b) Estabeleca uma expresséo, através de integrais simples iterados, que permita calcular
a drea da superficie S.

21 Sejam S;, S; e S3 as superficies obtldas respectivamente, através das segumtes fungoes
do programa MATHEMATICA: + o N(“

SphericalPlot3D[v/2, {theta, £, Iy, {phl 0,2} ]
CylindricalPlot3D[2 — 7, {r,0,1}, {theta,0, 27}]

CylindricalPlot3D[0, {r,0,v2},{theta,0,2n}]

Faca um esbogo de 53, S; e S3 e do sélido limitado por estas trés superficies.
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