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1.Defina a fungao
- 2y
flz,y) = Gat 4yt =r
a+e Lyt >

em que a,b,cE Rer € RT.

a)Estabeleca uma relagéo entre a,b e ¢ de modo a garantir continuidade de
f em R

b)Para valores de a, b, ¢ que satisfagam a relagdo estabelecida na alinea an-
terior calcule lim f (P,) em que

VI 1V

(Pn) = (Tnsenn, T[ nle + ﬁ) n IH(ZZ)])_

2.Considere a funcao f definida por

y? cos(z+%)
Flay) =4 Prw—or W70
4sen(fy),zy =0
a) Estude a continuidade de f no conjunto A = {(O y);0<y<1}.
b) Analise a existéncia da derivada direccional —i(O 0),v # (0,0).
c¢) Estude a diferenciabilidade de f em A.
3.Seja f : D C R? — R definida por
s (2,y) # (0,0)
= { F 0 £ 0
0, (z,y) = (0,0)
Discuta a diferenciabilidade de f no ponto (0,0)
real positivo p.

,0) em funcao do parametro

4.Indique o valor 16gico das afirmagoes,justificando a sua resposta:
a) "A funcio f ndo é contfnua em R?" |
em que é definida por

z—2)(y+3)sen[(z—2)(y+3
flz,y) = : )((Z;—Z))?+([é+3)g(y U (2,y) # (2,-3) .
07 (:'U7 y) = (27 _3).
b)"Sendo H(z,y) = 2z + max(2?,y*) entdo DH(0,0) =[2 2] "

A prova tem uma segunda pégina



D.

a)Seja f : D C R"™ — R, uma fungéo diferencidvel, em que D é um conjunto
aberto.Prove que existem as derivadas direccionais %3 (Py),Yv € R*\{0} e que
5L(Py) = Df(Po)v.

b)Suponha que {v1,vs,...v,} é um conjunto de vectores linearmente inde-
pendentes em R™ e que

of

ov; (Py) = ay,i=1,2...n.

com «; conhecidos.Seja w € R™, w # 0.Calcule %(Po).



