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A Algebra Linear e ‘Geometria Analitica I
{ : Exame, 5/2/2001

Importante: Responda apenas ao que se pede. Justifique as suas respostas. Seja conciso.
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- 1. Seja A= LU, onde
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(b) Sem calcular A, diga que multxplo da pnmelra linha de A foi adlcxona,do a segund ara obter a segunda
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(c) Discuta, em fungdo dos parametros aef,
i. a caracteristica de A;
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N ii. o sistema Az = [2 0 ]T. s 4
A3 Faca o = 3 =2. Sabendoque | 6 | =2| 3 s resolva o sistema Az = | 6 | mediante a
5 1 /2 5

-resolugdo de apenas um sistema de equagdes lineares com uma matriz triangular superior.

2. Para cada uma das afirmagées segujntes, diga se é verdadeira ou falsa, justificando a escolha feita.
-1 0
0 1
- (b) Sejam A e B matrizes 3 x 3 invertiveis. Se det(4) = - 9 entdo det(2BA~'B~1Y) = 1.

(c) Se {v1,v2,v3,..., Uk} ¢ um conjunto linearmente dependente, entdo v; é combmagao linear dos restantes

k — 1 vectores do conjunto.
/ (d) Se A n x n é uma matriz simétrica invertivel, entdo a sua inversa coincide com a sua transposta.

‘/( ) Seja A= S[

] S-1, onde S é uma matriz invertivel de ordem dois. Entio 42902 = [,

\,& Dado k € R, considere os ‘seguintes subespagos do espacgo vectorial real R3:
! )
B Ay ={(:r,y, z) cR¥:z=kzey=2} e B= {(a+b a+2b+c,a—c):a,b, ce R}

@ Venﬁque que, de facto, Ak é um subespago de R3.
‘(b) Determine uma base para cada um dos subespagos vectonaxs Ay e B.
@) Diga para que va.lores do parametro real k o conjunto Ay U B € um subespago vectorial de R3.

@ Averigtie se A; ® B = R3,

4, Seja B = {v1,v9,v3} uma base do espago vectorial real V. ‘ B

~

(3 .Calcule uma base de V' que contenha o vector v = vy — v2 + v3:
Dados os vectores u; = v} ~ U3 e up = v + v3, determine um terceiro vector uz de tal modo que
{u1,u2,u3} seja uma base de V e v tenha coordenadas (1,1, 1) nesta base.

-(Néo se esqueca de justificar as suas respostas.)

( 5. Sejam A e B matrizes n X n.

(a) Mostre que se o produto AB é ini}ertivel, entdo A e B sio ambas inve)rti,veis;
(b) Prove que se AB = I, entio B = AL ' N



