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O traco de uma matriz quadrada é a soma dos seus elementos diagonais (notagao: tr).
Sendo A m X n e B n X m matrizes quaisquer, prove que tr(AB) = tr(BA).

Sgam Anxn,Bnxr,CmXneD m X m matrizes, com A invertivel. Sendo
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prove que det(M) = det(A).det(D- CA-1B).

(Sugestao: Eliminacdo "por blocos".)

Uma matriz n X n A diz-se nilpotente se existir uma poténcia de A (de expoente natural)
que seja a matriz nula. Dada A nilpotente, seja k 0 menor natural tal que Ak = 0.

(a8 Sendo v E R", u ¢ N(A*1), prove que os vectores u, Au, A%u,...,A* lu sdo
linearmente.independentes.

(b) Prove que k — 1 < car(A4) <n.

Sendo x,y E R™, prove que x ey sdo ortogonais se e sd se ||z|| < ||z T ay|| paratodooa E R.

Sendo F e G subespacos de R”, prove que (FTG)L = FLnG*t.

(a) Sendo u,v,w € R", quantos planos de dimensdo 2 em R” contém u,v e w?

(b) Dadosu,v E R", descreva a reunido de todos os planos de dimensio 2 em R" gque contém
uev.



