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(Justifique convenientemente as suas respostas.)

1. Partindo do anel
(Z67 +s, X6) = ({07 1> 27 37 47 5}7 +s, XG)

considere o anel A = (Zg, +, -) onde as operagoes + e - sao definidas por
a+b=a+¢b+61l, Va,beZg
a-b=a+¢b+g(a x¢b), Va,be Zs.

(a) Denotando o zero de A por 04 e a identidade (caso exista) por 1y, preencha (quando

possivel) o seguinte quadro:

Og |14 -0 -1 -2]-3| -4 =50t |17t |27 |3 1|41]|51!

(b) Quais sao os elementos invertiveis de A? E os divisores de zero?

2. Quais das seguintes afirmagoes sao verdadeiras? Prove-as.

(a) Seja A um anel. Entdo (a + b)(a — b) = a® — b? para quaisquer a,b € A.
(b) Num anel com identidade, todo o elemento que nao é um divisor de zero
é invertivel.

¢) A funcio h: Zy — Z4 definida por h(a) = a* é um homomorfismo de anéis.
(c) ¢ P

3. Sendo (A, +,-) um anel comutativo qualquer, considere o conjunto
N(A)={a€ A|3IneN,a" = 0}.

(a) Calcule N(Z) e N(Zs).
(b) Verifique que N(A) é um ideal de A.
(c) Calcule N(5; N(A ))

(d) Prove que N(A) estd contido em qualquer ideal primo P de A.




