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GEOMETRIA

Exame Final | - ST 17.01.2002
Importante: Justifique todas as suas afirmacdes e acompanhe as suas respostas de uma figura,

elucidativa dos raciocinios que e.‘feci;ua.r,

W

1. (a) Enuncw o axioma da distancia (44) e o axioma da regud gradudda. (A::t)

(b) Num plmxo verificando os axiomas Al -A8, enuncie e demonstre o teorema, de Pasch.

t;n

o {a) Enunrm o axioma All sobre a congruéncia de trlangulos. el

- (b) Num plano verificando os axiomas Al a All enuncxe e dem(mstre o. critério angulo-

lado-angulo (ALA) de congruéncia de tridngulos.

o

. Sejam [ uma recta do plano euclidiano £ e P e @ dois pontos de £ situados de lados opostos

‘de I. Determine o ponto X de I para.o qual |[PX| +|X Q| é minimo.

4. Sejam C{O, r) uma circunferéncia do plano euclidiano e [, e I; duas rectas distintas, tan-
gentes a C(O, r) nos pontos P e (Q respectivamente. Designe por C; e C; cada um dos
arcos de C(O, r) cujas extremidades sdo P e Q. Mostre que, se m(C,) <m(Cy), entéo l; e

[ intersectam-se, estando ¢ ponto de intersec¢iio do mesmo lado de €, relatimmente alpg

5. Sejam AABC um tridngulo, C a circunferéncia circunscrita a AABC e v o raio de C.

|AB||AC l

fllointl B it | , A
STAH] nde AH é a altura em A de ABC.

‘Bug%taa Chusidere os tna.ngulos AAHC e AAB 4’ ounde A’ é o pouto de C dx.«xmptmL

Mmtre quer =

*

mente oposto a A

- 6. Demomtre o reciproco do teorema de Pitagoras: se para um tridngulo do plano euchdxano

AABC tivermos |[AB|? + |AC|? = |BC? entdo AABC é rectangulo em A.

(v. . f £)




7. Sejam A e B dois pontos distintos do pla.no euclidiano £ e C e D dois pontos também
distintos de £ situades.do mesmo lado de I @ taas que AABC ABAD suponha ainda

que |AC|«&|CB|.

v {a) Mostre 'Mostre que os segmentos AD e BU se intersectam. Dsigné por P o respectivo ponto |
de mterseegao - ' |

J(b) Mostre Mostre que AABP ¢ ACDP sio mésceles de bases AB e ?Jﬁ respectivamente.

J (c) Mostre que I4p € lcp 880 para.lelas

b ettt st

{ (d) Mostre Mostre que existe uma reflexdo f tal que f (AABC') ABAD.
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