Departamento de Matematica da Uynikvuersidade de Coimbra

| Geometria — 1* ano
Exame final ‘ S
‘Duragao: 2h30m : : ' 24 de Janelro de 2003

Importante Justifique todas as suas afirmacbdes e acompanhe as respostas de uma figura -
elucidativa dos raciocinios que efectuar.

1. (a) Enuncie o axioma de separacio A6.

(b) Num plano verificando os axiomas Al a A6 mostre que se uma recta [ nio passar
por um vértice de um triadngulo AABC entdo ! intersecta no méximo dois lados de
AABC.

Sejam AABC e ADEF trlangulos e MeN os pontos medlos de BC e EF, respectiva-
v mente.

(a ) Mostre que se AABC' ~ ADEF entdo AM ~ DN.
‘ (b) Mostre que se AB ~ DE, BC ~ EF e AM ~ DN entdo AABC ~ ADEF.

/3/ Demonstre a desigualdade triangular no caso de tres pontos ndo-colineares: sendo AABC
um tridngulo tem-se |AB| < |AC | +|CB|. ‘

/1./ No plano euchdlano demonstre que a soma dos angulos internos de um tridngulo é 180.

@ Sejam C (O r) uma mrcunferencxa l e I, duas rectas secantes a C(O, ) que se intersectam
* num ponto P, interior a C(O,r). Designe por P, e Q, oS pontos de interseccdo de [;
C(O,r). Mostre que APP, P, ~ APQ-Q;.

#

eV

Sejam AABC um tridngulo do plano euclidiano e AQ a bissectriz de AABC em Ala
\ Daralela a [4c que passa em B e R o ponto de intersecgio de AQ com [.

(a) Mostre que R e A estdo de lados opostos yelativamente a Ipc.
(b) Mostre que AAQC ~ ARQB. ‘ —
(c) Mostre que mé isésceles. N ABL AL Ba At

1BQ| _ |AB|

d) Conclua que ‘—%!
@ T 1oQ] ~ Tac|

/ (a) Sendo O um ponto do plano euclidiano e @ € IR, defina rotagio de centro O e ampli-
tude o.

1(b) Sejam A, B,C,D pontos do plano tais que C e D estdo 'de lados opostos de l45.
o Mostre que se AABC ~ ABAD entio existe uma rotagio de amplitude 180 tal que

f(A)=B, f(B)=Ae f(C) = |
(v.s.ff)



8.

(a) Sendo C(O, r) uma circunferéncia defina inversio no plano relatlvamente a C(O r),

(b) Seja f a inversiio relativamente a uma circunferéncia C(O r). Sendo C(P, s) uma.
circunferéncia- que passa por O mostre que fF(C(P,s)\{O}) é uma recta perpendlcular
a lop.
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