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Importante: Justifique todas as suas afirmações e acompanhe as respostas de uma figura 
elucidativa dos raciocínios que efectuar. 

1. (a) Enuncie o axioma de separação A6. 

(b) Num plano verificando os axiomas A1 a A6 mostre que se uma recta 1 não passar 
por um vértice de um triângulo AABC então 1 intersecta no máximo dois lados de 
AABC. 

Sejam AABC e A D E F  triângulos e M e iV os pontos médios de e p, respeitiva- 
mente. 
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(a) Mostre que se AABC - A D E F  então AM = m. 
(b) Mostre que se AB E DE, E = EF e AM E então AABC = ADEF.  

/a/ Demonstre a desigualdade triangular no caso de três pontos não-colineares: sendo AABC 
um triângulo tem-se JABI < IACI -!- fCS1. 

/d No plano euclidiano demonstre que a som&dos ângulos internos de um triângulo é 180. 

@ Sejam C(0, r) uma circunferência, lI e l 2  duas rectas secantes a C ( 0 ,  r) que se intersectam 
num ponto P, interior a C(0, r). Designe por P, e Qi os pontos de intersecçáo de li&# @ 
C ( 0 ,  r). Mostre que APP1P2 - APQ2Qi. 

- 
@sejam AABC um triângulo do plano euclidiano e AQ a bissectriz de AABC em A, I a 
.- 

paralela a lAc que passa em B e R o ponto de intersecção de EAQ com I. 

(a) Mostre que R e A estão de lados opostos yelativamente a lBc. 

(b) Mostre que AAQC - ARQB. i 

(c) Mostre que -é isósceies. b M R  & L1 
IBQI IABI (d) Conclua que - = - 
ICQI 1Acl' 

(a) Sendo O um ponto do plano euclidiano e a! E IR defina rotação de centro O e ampli- 7 tude a. 

e (b) Sejam A, B, C, D pontos do plano tais que C e D estão de lados opostos de l A B .  
' Mostre que se AABC E ABAD então existe uma rotação de amplitude 180 tal que 

f ( A q = B ,  f ( B ) = A e  f ( C ) = D .  



8. (a) Sendo C(0 ,  r )  uma circunferência defina inversão no plano relativamente a C(0, r), 

")b) Seja f a inversão relativamente a uma circunferência C(0, r) .  Sendo C(P, s) uma - 
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circunferência que passa por O mostre que f (C(P, s)\{0)) é uma recta perpendicular 
a ~ O P .  
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