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GEOMETRIA - 1.° ano

Exame Final L \ - ~17.02:2003

Importante: Justifique todas as suas afirmagbes e acompanhe as suas respbstas de uma figura

elucidativa dos raciocl'ni()s que efectuar.

‘ @/ Enuncie os axiomas de 1nc1denc1a no plano (Al) (A2) e (A3)

\-/ % (a) Enunc1e o axioma Al1 sobre a congruenma de tnangulos

(b) Num plano verificando os axiomas Al a All enuncie e demonstre o critério ngulo-

lado-dngulo (ALA)-de congruéncia de tridngulos.

) Demonstre que num tridngulo de um plano verificando os axiomas Al a All, ao maior
lado opde-se o maior dngulo e vice-versa, isto é, mostre que num tridngulo AABC tem-se
|BC| > [AC| se e s6 se m(ZA) > m(/B).

Sejam AABC e ADEF triangulos do plano euclidiano, AP altura de AABC em A (P
BC) e DQ a altura de ADEF em D (Q € EF).

(a). Mostre que se AABC = ADEF entio |AP| = |DQ)|.

[ (b) Mostre que se |AP| = IDQI, |AB| = |DE|, |BC| = |EF| entdo AABC ~ ADEF.

SeJa.m (O, r) uma circunferéncia do plano euclidiano e /; e l2 duas rectas distintas, tan—
gentes a C(O, r) nos pontos P e () respectivamente. Designe por C; e Cz cada um dos
" arcos de C(O, r) cujas extremidades sdo P e Q. Mostre que, se m(C;) <m(C,), entdo /; e

l> intersectam-se, estando o ponto de intersec¢io do mesmo lado de C; relativamente a [pq

@Sejam AABC um tridngulo, C a circunferéncia circunscrita a AABC e r o raio de C.

|AB| |AC|
STAH] , onde AH é a altura em A de AABC.

Sugestao Considere os tridngulos AAHC e AABA', onde A' é o ponto de C dxametral—

Mostre quer =

mente oposto a A.

(v s. f. £)
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@Sejam Ae B dois pontos distintos do plano euchdxa,no EeCeD doxs pontos tambem
- distintos de £ situados do mesmo lado ‘de l4p e tais que AABC = ABAD suponha ainda
que |AC| @|CB|.
of o

Mostre que os segmentos ADe BC’ se mtersectam Designe por P o respectlvo ponto

de interseccdo. |
(b) Mostre que AABP e ACDP sio isésceles de bases AB e CD respectivamente.
(c) Mostre que l4p e icp sdo pa.ralelas

{(d) Mostre que exlste uma reflexdo f tal que f (AABC) = ABAD.

/{ (a) Indique qual (ou qua.ls) axioma do pla,no euchdla.no nio se venﬁca. no plano h1perb611co.

"~ Que outro axioma se verifica no plano hiperbélico?

Y indique o que sdo os” pontos” as ”'reCtas” o "plano” no modelo de Poincaré do plano

hiperbélico (ndo-euclidiano)
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