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Importante: Justifique todas as suas afirmacdes e a.companhe as suas respostas de uma figura elucidativa
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dos raciocinios que efectuar. ~

S}(f Deﬁna conjunto convexo.
(#Bf Enuncie o axioma de separaga.o A6 |
jp)/ Num plano venﬁca.ndo os axiomas Al- A6 enuncle e demonstre o teorema de Pasch.
A Sejam AABC e ADEF tridngulos do plano euchdla.no, CP a altura de AABC em C e FQ altura
~de ADEF em F (pode supor P € AB e Q € DE). | |
1(1{ Mostre que se AABC ~ ADEF entio ICP| = |FQ|.
(b). Mostre que se ICPl |FQ|, |AC| = |DF| e |BC| = |EF| entdo AABC ~ ADEF.
3. Se_]am OABCD um quadrildtero convexo ¢ P um ponto do pla.no (venﬁca.ndo os axiomas Al a
All).
(3) Mostre que |PA| + |PB| + |PC| + |PD| > |AC| + |BD|.

(b) Determine o ponto (ou os pontos) do plano para o qual a soma das distancias aos vértices de
- OABCD é minima. %P g .

- 4. No plano euclidiano enuncie e demonstre o o critério lado-lado-lado (LLL) de semelhanca de

tridngulos.

5., Defina 1sometna no pla.no ;
€ ume Okpffnul% {61k Vg "PQQ 'f}"ﬁ) PW
B, C E po

,(,b’)/ SeJam A, ntos do plano tais que C é o ponto médio de AB, D e E estdo do
mesmo lado de lap e AACD ~ ABCE. Mostre que existe uma reflexio f tal que f(AACD) =
ABCE. |

6. Demonstre o reciproco do teorema de Pitigoras: se para um trié.ngulb do plano euélidiano AABC

tivermos |AB[2 +[ACP? = [BC’["’ entdo AABC é rectangulo em A.
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7. Se,)a.m C(O, r) uma cucunferencxa do plano euchdlano P um ponto extenor a C(0, r) |e l-uma
tangente a C (O r) que passa erq/,lsendo Qo respectlvo ponto de ta.ngenc1a Considere uma recta
m que mtersecta C (0 r) em dois pontos Rie R, (com R, entre P e Rg)

(a) Mostre que APRlQ APQR,.

(b) Mostre que [PR1| X [PRgI = IPQI2 Conclua que 0 niimero [PR;{ X |PR,| ndo depende da

recta m conmderada (a este ntimero chama-se poténcia de P relativamente a c(o, r)).

8. Mnuncie um dos axiomas do espago euclidia.no tridimensional Es.

(b) Sejam a1 e a3 dois pla.nos para.lelos e dlstmtos de 83 Mostre que qual_ yer/plano perpendicular

aq também é perpendlcular a o, '.
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