Departamento de Matema.tma da Umvers1dade de Counbra.

GEOMETRIA

Exame Final - | 14.01.2005

“Duragdo: 2h 30m.

) Importante Justlﬁgug todas as_Suas. aﬁrmag

1.

P

(a) Enuncie dois dos axiomas da medi¢do de &

(b) Num plano verificando os axiomas A1-A10, mostre que 4ngulos verticalmente opostos

sao congruentes.

2. (a) Enuncie o axioma All sobre a congruéncia de tridngulos.

(b) Num plano verificando os axiomas Al a All enuncie e demonstre o critério angulo-

lado-dngulo (ALA) de congruenc1a de tnangulos

it /-4' o ST RS
~—3: Sey&rrr ha{v

- médio de AB ¢ D 0 ponto de lgp tal que M é o ponto médle de CD. Mostre que

AABC ~ ABAD. ;

4. Demonstre a desigualdade triangular no caso de pontos na.o-cohneares Dados trés pontos

N

5.

6.

‘ nao—cohneares, A‘*;wB,\.Q; num plano venﬁca,ndc os axiomas Al a All, tem-se |AB} <

aci+ipol .

(a) Defina reflexdo no plano. . _
(b) SeJam A B, C, D pontos do pl{n\‘o euclidlano dlstmtos d01s a dcns estando Ce D do

__mesmo lado de l lapefa reﬁexao ré‘latlvam nte a lyp.. M0§tre que AABC ABAD
se e s6 se o quadnlatero OACB f(D) for. um par: . -

Sejam AABC um tridngulo do plano euchdlano, e l1 elg a8 Tectas que cont.em as bissectrizes

dos 4ngulos externos de AABC com vertlces em”P [ C’ respectlvamente

(a) Mostre que lyelyse mtersectam

- (b) Seja I o ponto de 1ntersecgao de 11 com l2 Mostre que a blssectnz de LA também

~ passa por 1.

BRI 5 i
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. Seja’7 um pIano & P um pon

)

. Sejam C(O,r) uma c1rcunferenma do plano euclidiano, Pum ponto exterior a C(O,r),Mo

ponto médio de OP e Q um dos (dors) pontos de 1ntersecgao deC (O,r) com C(M, |M Ol)
Mostre que l pg é tangente a C (O,r).

. Sejam AABC e ADEF trisngulos do plano euclidiano, CP a altura em C de AABC e -

FQ a altura em F de ADEF (pode supor que Peint4B, Q € int DE)
|IcP| _ |AC|
|FQ| IDF |DF|
LIOPI_ 4G _ABI e

*|Fq|” |DF| ~ Bl

yago tridimensional £3. Mostre que existe uma e uma

(a) Mostre que se AABC ~ ADEF entio ——

(b) -Mestre que

s6 recta perpendicular a 7 que passa em P.
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