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Importante: Justifique todas as suas a.ﬁnng,gées e acbmpanhé as 3uas ”respostas de uma figura

elucii?ﬂdos raciocinios que efectuar.

1. Seja AABC um triangulo isésceles de base AB.

- AN '
(a) Sejam P, P, € AB tais que |AP,| = |P.R| = |P:B|. Diga se os angulos LACP,,
(P,CP, e (P,CB sdo ou néo congu’entes entre si e em caso negativo ordene-os por

— ordgm de grandeza das respectivas medidas.

(b) Generalize o resultado que obteve para o caso em que AB é dividido em n segmentos
iguais.

@Sejam AABC e ADEF triangulos do plano euclidiano, P o ponto médio de BC e Q o
ponto médio de EF. Mostre que se |AB| = |DE|, |AC| = |DF]| e |AP| = |DQ) entdo

oo

AABC ~ ADEF.

A}

< 3. Sejam A e B pontos distintos do plano euclidiano e o um real positivo.

AM
\%{Mostre que existe em [45 um ponto M, tais que ll 5 Mll =a.

b) Quantos pontos existem nas condicées da alinea anterior?

M@ Descreva o lugar geométrico dos pontos X do plano tais que :g; Q.

@/ Sejam AABC um tridngulo do plano euclidia.no e M o ponto médio de BC. Mostre que
' o dngulo ZA é agudo, recto ou obtuso conforme |BC| for respectivamente inferior igual ou

superior a 2|AM|.

. Sejam ! uma recta do plano euclidiano P um ponto que nao pertence a ! e 7 um real positivo
tal que dist(P,1) < 2r. Mostre que existe uma circunfe:éncia de raio r que passa por P e que

tem ! como tangente. Quantas circunferéncias existem nestas condicdes?.

(v.s. f. 1)



6. Sejam Uy, I3 e I3 trés rectas do plano euclidiano que se intersectam num mesmo ponto e Aum

ponto numa das rectas (que ndo coincida com o ponto de.intersecgdo das rectas).

(a) Mostre que existe no méximo um trisngulo tendo A como um dos vértices e cujas bis-

sectrizes estdo contidas nas rectas dadas.
(b) Indique uma condicio necesséria e suficiente (sobre as rectas ly,l; e I3 e o ponto A) para

que exista um tridngulo nas condigdes indicadas).

7. Mostre que a composi¢do de quatro reflexdes do plano euclidiano pode ser escrita como a

composicdo de (outras) duas reflexdes.
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