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Importante: Justifique todas as suas afirm&ões e acompanhe postas de uma figura 

elucidativ dos raciocinios que efectuar. 

J" 
1. Seja AABC um triângulo isósceles de base m. 

(a) Sejam Pl, P2 E AB tais que IAPll = JPl&l = IP2B1. Diga se os ângulos LACPl, 

LPlCP2 e LP2CB são ou não conguentes entre si e em caso negativo ordene-os por 

L. ordem de grandeza das respectivas medidas. 
t ' - 

(b) Generalize o resultado que obteve para o caso em que AB 6 dividido em n segmentos 

iguais. 

@sejF AABC e ADEF triângulos do plano euclidiano, P o ponto médio de e Q o 

o médio de m. Mostre que se IABI = IDEl, IACI = [DF/ e IAPI = IDQl então 

C ADEF. 
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3. Sejam A e B pontos distintos do plano euclidiano e a um real positivo. 

IAM1 &Mostre que existe em lAB um ponto M, tais que - - 
/ I B M I  - a .  

q b )  Quanta pontos existem nas condi~ões da alinea anterior? 

IUl b~~ Descreva o lugar geomlrico dos pontos X do plano tais que - = a . 
IBXI - 

/@Sejsm AABC um triângulo do plano euclidiano e M o ponto médio de BC. Mostre que 

o 5ngulo LA é agudo, recto ou obtuso conforme IBCI for respectivamente inferior igual ou 

superior a 21AMI. 
/ 
. Sejam 1 uma recta do plano euclidiano P um ponto que nao pertence a 1 e r um real positivo 

tal que dist(P, 1) < 2r. Mostre que existe uma circunferência de raio 9. que passa por P e que 

tem 1 como tangente. Quantas circunferências existem nestas condições?. 

(v. S. f. f.) 



6. Sejam li, I2 e Z3 três rectas do plano euclidiano que se íntemctam num mesmo ponto e A um 

ponto numa das rectas (que nâo coincida iom o ponto de,intersecção das rectas). 

(a) Mostre que existe no máximo um triângulo tendo A como um dos v6rtices e cujas bis- , 

sectrizes estão contidas nas rectas dadas. 

(b) Indique uma condição necessária e suficiente (sobre as rectas Zh12 e e o ponto A) para 

que exista um triângulo nas condições indicadas). 

7. Mostre que a composição de quatro reflexões do plano euclidiano pode ser escrita como a 

composição de (outras) duas reflexões. 
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