MINI-TESTE

Nome:

1. Considere na figura a seguir, o conjunto X = {P,Q, R, S}. As linhas
tracejadas indicam os pontos de cada recta. Assim, {P,Q, R}, {R, S},
por exemplo, sao duas rectas. Admita apenas os 2 primeiros axi-
omas para as definicoes de qualquer tipo de plano.
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a) X nao é um plano afim. Qual ou quais sdo os axiomas que nao sao
verificados?

Antes de responder a alinea abaixo, leia com atencao o que se segue.

Considere m = {x1, 9, ..., x,} e um subconjunto R de P(7), formado
por subconjuntos préprios de 7, com dois pontos pelo menos, chamados
rectas.

Suponha que, de 7, remove o ponto xj, ficando com o conjunto 7.
Entao, se tiver {z,,z;} € R, ela vai desaparecer mas nao, natural-
mente, o ponto x,.. Se a recta tiver mais de dois pontos, por exemplo,
{,, xx, x5}, entdo ficard com a recta {x,,xs} em 7.

b) Remova um ponto que achar conveniente de modo a, de acordo
com as consideragoes feitas acima, obter um plano do tipo dos planos
estudados. Identifique-o.




2. Considere as afirmagoes a seguir. Sem justificacao, indique se sao
falsas ou verdadeiras.

a) Se [ é uma recta num plano afim 7 entdo existe um ponto p € 7 tal
que p ¢ .

b) Se [ é uma recta num plano hiperbdlico 7 entao existem duas rectas
m,n tais que [, m,n sao distintas e as interseccoes de m e n com [ sao
nao vazias.

c) Existe p € m, sendo m um plano projectivo, pelo qual passam todas
as rectas.

3. Num plano afim 7, satisfazendo os axiomas dados até esta altura, con-
sidere uma recta [.

a) Seja ¢ : | — R sobrejectiva e tal que, para z,y € [, d(z,y) =
|p(z) — ¢(y)|. Que pode concluir acerca de ¢7 Justifique.

b) Considere p,q € [ distintos e ¥ uma régua para [ tal que ¥(p) =
2,9(q) = 5. Se A for outra régua para [ e A(p) = —4, que poderd
concluir acerca de A(q)?




