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1° Frequénia de Algebra
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o conjunto G das matrizes reais do tipo [ Z g ] com ac # 0.

" |
i U{‘ﬁ Prove que G é grupo para o produto usual de matrizes. ~
R o
[ g “':O'ﬂ Considere H = {A € G : det(4) = 1}. Mostre que H é um subgrupo normal de G.
vo.b 1) Prove qué o grupo guociente G/H é isomorfo ao grupo (IR \ {0}, x).
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L5 ‘@ Escreva-a como produto de ciclos disjuntos e como produto de transposicdes.
Ny ‘Q Determine a tabela de Cayley do subgrupo H de .5'5 gerado por o.
IRt @ Indique as permutagdes pares do grupo H.

' SeJa G um grupo finito e f:G@— @ um homomorﬁsmo de grupos.
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= 3 \& Prove que para todo a € G, a ordem de f(a) divide a ordem de a.

E’ \(b) Prove que se G = Z, para algum n € N, entfo o homomorfismo §é deﬁmdo por
~ f(m) = mf(1).

..; - \(¢) Determine todos os homomorfismos de Zs em Zs

4 Averigie se sio vetdadexms ou falsas as segumtes proposxgoes, Justxﬁca.ndo convemente-
mente. .

o t(a) An é - subgrupo normal de S,
1(b) Ai xma.gem homomorfa de um grupo com dez elementos pode ter ordem trés,
v(c).Dados dois grupos Gy e G2, 0s grupos Gy X G2 ¢ G2 x Gy sdo isomorfos..

\(d) . A menos de isomorfismo, existe um finico grupo de ordem p para p inteiro pri'mo

Determine trés grupos abelianos ndo isomorfos de ordem 504. Indique os correspondentes
factores mvma.ntes e divisores elementares. _ _

/2 ejam Ke L subgrupos de um grupo G e H um subgrupo normal de G.

2 §2 Mosire que HK é um subgrupo de.G.
'. )z_"@« Prove que se H estd contido em L, entio HK N L = H(K N L).




