Exame de L 6gica 2-Julho-2007

1. Os profesébres Paula, Jodo, e Anténio ensinam num mesmo dia num pe-
queno estabelecimento de ensino de duas Salas V e W. Admitem-se ocupagdes
destas salas nas horas 1:8h-9h, 2:9h-10h, 3:10h- 11h, 4:14h-15h, 5:15h-16h,
6:16h-17h. A Paula d4 ascadeiras a,b, 0 Jodo ¢ d e 0 Anténio da

. ef  Decadacadeirasdo dadas duas horas nesse-_dja. mas os professores
recusam-se a dar duas aulas seguidas.

Introduzindo varidveis proposicionais tais como ‘b3V’, para dizer: 'a cadeira
b é lecionadanaterceira hora (istoé, das10 as 11 horas) nasala V’, mostre,
exemplificando, como o problema da constru¢do dum horério vidvel pode
Ser expresso por um conjunto de formulas logicas. (Como de costume, o
conjunto deve ser consistente .relativamente a determinada vaiuacéo se e sO
se esta nos indica um horario viavel. Nio se pede um conjunto completo de
formulas. )

2. Enuncie e prove o lema que fundamenta a segunda regra de Quine-McK-
luskey parasimplificar férwulas proposicionais.

3. Demonstre que no sistemaformal L se tem paraférmulas A, B quaisquer,
que {~B — -~A,A} F B. Nadedugdo terd que usar possivelmente que
A - (-B — A)é axioma

4. a. Demonstre recorrendo as definicdes pertinentes, que a férmula

Vz(A(z) — B(z)) — (VzA(z) — VzB(z))
expressa uma afirmacgéo verdadeira.
b. Decida com prova ou invencdo de um contra-exemplo se a implicacéo
reciproca € verdadeira.

5. Considere a maguina
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6. a Dar os enunciados completos dos teoremas da composi¢ao, recursao e




do operador minimo.

b. Nasebenta encontra-se essencialmente 0 trecho seguinte como argumento
paramostrar 2 computablhdade dafuncéo Sy, dada por Sy(n) = g(l)
g(n), n € N, com base na computabilidade de g.

"Definamosf = Somaes (P231,9 o (Soma(FP,2,Ch, 1o P23))). ... . Provase
facilmente por indugio sobre n que S, satisfaz a segdinte recorréncia
Sg(l) = 9(1)

Se(n+1) = f(S(n),n)
Logo S, é computavel. ”

Mostre por pormenorizagao (anotacdo) que entende este argumento.
SATDA-NOTAS: Né&o incomodem antes do dia12 de Julho.
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