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N&o é permitido o uso de calculadoras. Justifique resumidamente todas as afirmacoes que efectuar.
Nao escreva a lapis nem a vermelho. Qualquer tentativa de fraude serd punida com o anulamento da

prova.

1. Mostre que, para quaisquer inteiros a e b, primos entre si. e qualquer ntimero primo p,
(ab,p) = (a,p)(b.p).

2. Enuncie e demonstre o Teorema de Euler.
3. Determine o tltimo digito de 12°% 4 32005 4 52005 4 72005 4 2005

4. Usando o Tecorcma, chinés dos residuos determine o maior inteiro negativo, x, que verifica,

simultaneamente, « =1 (mod2), « = —2(modb) e x =5 (mod9).
5. (a) Para m € N defina raiz primitiva médulo m.
(b) Sabendo que 5 é uma raiz primitiva médulo 17 determine. caso existam, todas as

solugoes de @' =16 (mod 17) .

6. Sejam a,p € N, com p primo, e k € Ny tal que p* | a e p*™'  a. Mostre que

%) +ola).

olpa)=p"o (
p

7. Determine as medidas dos lados de todos os triAngulos rectangulos em que as medidas
dos lados sao inteiros primos entre si e a medida de um dos catetos é 2¥, com k € N e
k> 2.
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