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Nao ¢ permitido o uso de calculadoras. Justifique resumidamente todas as afirmagocs que cfectuar.
N&o escreva a lapis nem a vermelho. Qualquer tentativa de fraude serd punida com o anulamento da

prova.

1. Determine o resto da divisao inteira de 162 — 152! por 11.

2. Seja p um nimero primo tal que p = 3 (mod4). Prove que

—1\?2
12x22x - x <pT> = 1(modp).

3. Usando o Teorema chinés dos residuos determine o menor inteiro positivo, z, que verifica,

simultancamente, z =0 (mod2), z = —1(modb) c x =5(mod7).

4. Prove que, para m,n nimeros naturais tais que (m,n) = 1. se tem p(mn) = p(m)p(n),

onde ¢ designa a fungéo de Euler.

5. Determine as solugoes inteiras de 9= + 21y = 84.
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