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N&o é permitido o uso de calculadoras. Justifique resumidamente todas as afirmacoes que efectuar.
Nao escreva a lapis nem a vermelho. Qualquer tentativa de fraude serd punida com o anulamento da

prova.

1. Sejam a,b € Z. com a > 0. Mostre que existem ¢, r € Z verificando

b=aq+r e 0<r<a.

2. Sejam m e k nimeros naturais primos entre si. Prove que se mk é um quadrado perfeito

entdo m ¢ k sdo quadrados perfeitos.
3. Calcule o resto da divisao inteira de 6'%* — 11! por 13.
4. Sejam a e b nimeros naturais primos entre si. Prove que
a®® + 17 =1 (mod ab) .
5. Sabendo que 3 é uma raiz primitiva médulo 7 determine, caso existam, todas as solucoes
de 2% =4 (modT).

6. Determine todos os nimeros naturais que terminam em 00, tém exactamente 18 divisores

positivos e para os quais o valor da funcao de Euler é 480.

7. Determine todas solucoes inteiras de 124 + 16y = 96.
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