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N&o é permitido o uso de calculadoras. Justifique resumidamente todas as afirmacoes que efectuar.
Nao escreva a lapis nem a vermelho. Qualquer tentativa de fraude serd punida com o anulamento da

prova.

1. Sejam a, b, c € Z\ {0}. Prove que se a e b sdo divisores de ¢, primos entre si, entdo ab | c.

a1, Q92 (673

2. Sejam a = pi"ps*---ppt e b = pflpgz--m;f’“, onde k € N, p1,po,...,pr sdo numeros

primos distintos dois a dois e o, 3; € Ng, 1 = 1,2, ..., k. Mostre que

(L|Z)<:>(Oci§ﬂi, 5212,k)

3. Para n € N, determine o tltimo digito de 2(75" + 1)134”.
4. Resolva a congruéncia 12 = = 21 (mod 27).

5. Usando o Teorema chinés dos residuos determine todos os inteiros entre —100 e 200 que

verificam, simultancamente, # = 1(mod3), x =4 (mod5) ¢ x =2 (mod38).
6. Prove que ¢(n) | nl, para todo o natural n.

7. Determine as medidas dos lados de todos os triangulos rectangulos cujos lados tém como
medidas (em centimetros) nimeros naturais primos entre si e em que um dos catetos

mede 15 cm.
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