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Matematica A Ano de escolaridade: 12° ano 1 hora

CONTEUDOS PROGRAMATICOS

Dominio: Funcdes Reais de Variavel Real.

Subdominio: FungBes Trigonométricas.

L. . P . sinx . . ~
Objetivo Geral: Conhecer o limite notavel hrr(l)T e aplica-lo na resolucao de
X

exercicios.

TEMAS TRANSVERSAIS

e Limites de fungdes;
e Teorema das funcdes enquadradas;
e Funcdes Trigonométricas;

e Circunferéncia Trigonométrica.

SUMARIO

Revisdo da circunferéncia trigopnométrica.
Revisdo do Teorema das funcdes enquadradas.

si

Introducéo ao limite notavel ling Zx e demonstracao do seu resultado.
X—

Visualizacdo de um programa em Python.

Resolucéo de exercicios de consolidagéo.

MATERIAIS

e Material de escrita.

e Computador e videoprojector.
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TEMPO

ESTRATEGIA/DESENVOLVIMENTO DE AULA

3 minutos

Inicio de aulas e apresentacao do sumario

10 minutos

Recordacgéo da Circunferéncia Trigonométrica no 1° quadrante
e das seguintes propriedades:
e —1<cosx<1
e —1<sinx<1
e cos0=1,sin0=0, cos”/z = 0,sin7T/2 =1.
¢ O seno de um angulo na circunferéncia trigonométrica Ié-
se no eixo das ordenadas e o cosseno de um angulo Ié-
se no eixo das abcissas.

cosx’
e A tangente de um angulo na circunferéncia

trigonométrica Ié-se na reta tangente a circunferéncia no
ponto (1,0).

Resolucdo do exercicio: (em anexo)
Indica o contradominio da fungdo 2 — 3sin(2x — 1)

7 minutos

Recordacéo do Teorema das Fun¢des Enquadradas:

Sejam f(x),g(x),h(x) funcdes reais de variavel real definidas
num dominio D € Re a € D, tais que f(x) < g(x) < h(x) e
chi_r)rcllf(x) = )lcl_r)r(ll h(x) = l. Entéo }Cl_r}cll gx) =1.

Representacao de gréficos que ilustram o teorema.

Resolucao do exercicio: (em anexo)
. . 1 ~
Resolve llr% x? sm(;) usando o teorema das funcdes
X—

enquadradas.

20 minutos

Apresentag&o do limite notavel lim Slzx.
X—

Demonstracéo do resultado (em anexo) com auxilio das
capacidades gréficas do programa Geogebra (Em Anexo).

5 minutos

Visualizacéo da funcao Slzx em Python, dando valores a x

proximos de 0 e intuicdo que de facto o valor da funcéo
aproxima-se de 1.
Cadigo:

from math import sin as sin
def x(i):

return 10**-1i

def y(x):

return sin(x)/x
print("sinx/x tende para")
for i in range(1, 12, 1):
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print(y(x(1)))

15 minutos | Resolucdo dos exercicios: (em anexo)
Calcula os seguintes limites:

(A) lim sin(4x),

x50 2x '
B) lim 5.
( )x—>E

le'!
2

(C) lirri sin(x) cos(2x)

x—=0 2X




