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Nas questoes de escolha multipla 1(a) e 2(a), cada resposta certa terd a cotacao
maxima atribuida e cada resposta errada terd o valor negativo da metade dessa

cotagao. Nas questoes restantes, justifique convenientemente as suas respostas e

indique os principais calculos.

SOLUCOES

1.

(a)

(b)

Mundo A | Mundo B
V F
V F
V V

Mundo A: Como b é um dodecaedro e nao existem objectos a direita de ¢, o valor logico da
férmula é =(V <> F) = =F = V.

Mundo B: Como nem b nem ¢ sao dodecaedros e existem objectos a direita de ¢, o valor 1égico
da férmula é =(F <> V) = -F = V.

(i) F (ii) V (iii) V
(i) Em qualquer mundo onde a é, por exemplo, um cubo (ou um dodecaedro) médio (ou grande),

as premissas sao verdadeiras mas a conclusao ¢é falsa.

Seja P(n) a identidade

n

> (1-8i)=1—4n>—3n.

i=0
Queremos mostrar que P(n) é V para qualquer inteiro n > 0. Pelo método de inducao

matematica teremos que mostrar duas coisas:

(1) P(0) 6 V:

0
E evidente, pois Z(l —8i) = 1 e, por outro lado, 1 — 4n? — 3n = 1 quando n = 0.
i=0

(2) A implicacao P(k) — P(k + 1) é V para qualquer k > 0:

Suponhamos que P(k) é V, isto é,

k
D (1—8i)=1-4k" - 3k.
1=0



Entao,

k+1 k
D (1-8i)=> (1-8i)+(1—-8(k+1)) =1—4k>— 3k + (1 — 8k — 8) = —6 — 4k> — 11k
=0 =0

enquanto

—4(k+1)*=3(k+1)=1—-4k* -8k —4 -3k — 3= —6 — 4k* — 11k

o que mostra precisamente que P(k + 1) também é V.
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101
Em qualquer grafo com 101 vértices, Z g(v;) = 2a (onde a denota o nimero total de arestas).

i=1
Em particular, no grafo Kig;, como cada vértice tem grau 100, temos

101
D 100 = 2a < 100 x 101 = 2a < a = 50 x 101 = 5050.
i=1
No grafo completo K, todo o vértice tem grau n — 1. Entao, pelo Teorema de Euler, K,, ¢é
euleriano se e s6 se n — 1 é par, isto é, se e 86 se n é impar.
Por outro lado, como todos os vértices tém o mesmo grau, nenhum K, com n > 2 pode
ser semi-euleriano (mais geralmente, nenhum grafo regular com mais que 2 vértices pode ser
semi-euleriano). Sobra o caso K9, que é claramente semi-euleriano.
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