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INTEGRAIS IMPROPRIOS: CRITERIOS DE COMPARAQAO

e 17 critério de comparagao Sejam [ e g duas fungdes continuas e nao negativas num intervalo I de
extremos a e b (a,b € IR,a < b). Se existe M > 0 tal que

f(z) < Mg(x)

para qualquer z € I, entao

b b
/ g(x) dx é convergente = / f(z)dx é convergente,
a a

/abf(x)da::—i-oo:>/abg(x)dm:+oo.

e 2° critério de comparagao Sejam f e g duas fungoes continuas e nao negativas num intervalo I,
semi-aberto, de extremos a e b (a,b € R,a <b) e

—o00 se [ e g sao continuas em | — 0o, b
a™ se f e g sdo continuas em |a, b]

d= b~ se f e g sdo continuas em |[a, b]
+oo se f e g sdo continuas em [a, +00],
entao
b b
/ f(z) dx é convergente <= / g(x) dz é convergente,
tim £ _ \ 0, 4oof— { ‘
z—d g CC)
/f da;—+oo<:>/ x)dr = +00,
/ g(x) dx é convergente —> / f(z) dx é convergente,
lim @ =0= ‘
x—d g(x) b
/f()d$—+OO:>/ x)dr = +0o0,
a
/ f(x)dx é convergente = / x) dx é convergente,
f(z)
L = oo =
z—d g LE)

/abg(a:)dx:—l—oo:>/abf(x)da::+oo.



e Se f é uma funcao continua com um ntmero finito de pontos de descontinuidade num intervalo de
extremos a e b, com a,b € IR, entao

b b
/ |f(z)| dz convergente = / f(z) dz convergente.
a a

e Se a,b,a € IR entao

e Se o € IR entéo

too ] 1
a>1:>/ — = ,
1 % a—1

+oo 1
a§1:>/ — = +o0.
1 ¢

a>1:>/ = ,
oo () a—1

a<ll= / = +00.
oo (—x)®




