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1. Considere um modelo de crescimento de uma populacao traduzido pela equacao nao linear

ATn,
14+,

Tnt+1 =
com A > 0.

Determine os estados estacionérios.

b) Discuta a natureza dos estados estaciondrios em fun¢ao do parametro e identifique as bifurcagoes.
(c) Iustre geometricamente os casos considerados na alinea anterior.
. . . 1 ~
(d) Verifique as respostas anteriores, usando a mudanga de variavel y, = — para resolver a equagao.
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2. Considere o modelo R
o 0Ln
In+1 = 7(1 T In)b.

Determine os estados estaciondrios da equacao e discuta a estabilidade em fungao dos parametros.

3. Um dos meios de controlar pragas de insectos é introduzir e manter insectos estéreis na populacao. O

seguinte modelo foi usado para traduzir a dindmica de uma populacao de insectos
N, 1
Np+1 = f(Ny,) = RgN, ,
w1 = f(No) = BoNn e 7 v

onde Ry > 1, a > 0 e S representa a populacao estéril.

(a) Determine uma equagao para os estados estaciondrios N* e relacione S e N* através de um
grafico.

(b) Qual é o menor valor S, de S que leva a populacao de insectos a extingao?

4. O modelo discreto para uma populacao N; consiste na equacao

TNt
Nypp = — -t
t+1 1 _|_bNtQ7

onde t é o tempo (discreto), r e b sdo parametros positivos.

(a) Mostre que para qualquer r, a populacdo é extinta se b > 4.
(b) Determine os estados estacionérios e os seus valores proprios.
(c) Considere uma versao com atraso do modelo anterior

r > 1.
Seja ; = Ny — N*. Mostre que n; satisfaz

M1 — e+ 2(r — 1)7"_17%—1 =0

e estude a estabilidade nos estados estacionérios.



