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Formulario

Comprimento de um arco de Probabilidades

circunferéncia U=T1P1 + oo+ Ty P

ar (a — amplitude, em radianos, do o= \/ (@
. ] — |-
dngulo ao centro; T — razo)

pl + ..t (xn - ,LL)2 Dn

Se X & N(u,o0), entéo:
Areas de figuras planas Plp—o <X < pu+o0)=0,6827

Diagonal maior x Diagonal menor P(/’L —20<X<pt 20) ~ 0,9545

L :
osango 5 P(u—30 < X < p+30)=0,9973

Trapézio: Base maior;Basemenor < Altura
Regras de derivagao

Poligono regular: Semiperimetro x Apétema
(utv) =u 4+

Sector circular: (v — amplitude, (uv) =u'.v+u.v
em radianos, do dngulo ao centro; T — raio) (2 ) o u
v v?
A ; = ny\/ _— nfl !
Areas de superficies (u")' = ' (n€R)
Area lateral de um cone: Trg (senu)’ = u'.cosu
(r — raio da base; g — geratriz) (cosu) = —u'.senu
Area de uma superficie esférica: 4 7 12 (tgu) = 2
(r — raio) (eb) = o ev
Volumes (@) = u'.a"Ina  (acRT\{1})

. 1 , (Inu) = i{
Piramide: 3 X Area da base x Altura u

(logou) = —%—  (acR"\{1})

Cone: % X Area da base x Altura
Esfera: % T3 (r — raio) Limites notaveis
. 1\"
lim(1l+ —--) =e
Trigonometria
lim Senz 1
sen (a +b) =sena.cosb+senb.cosa ngi% =
cos(a+b)=cosa.cosb—sena.senb . et
llng) — =1
tga+tgh o
tg(a+b)= lgtga.%gb
. 1 1
lim netl) _ 1
z—0 z
Complexos
: In 2
(pcis®) = p"cis (nh) TETOO z =V
Vpcist = {/p cis — =, ke€{0,..,n—1} lim < = +00  (pER)
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GRUPO 1

Os cinco itens deste grupo sdo de escolha miltipla.
Em cada um deles, sao indicadas quatro op¢des, das quais sé uma esta correcta.

Escreva, na sua folha de respostas, apenas o numero de cada item e a letra
correspondente a opgéo que seleccionar para responder a esse item.

Nao apresente calculos, nem justificagoes.

Se apresentar mais do que uma opc¢ao, a resposta sera classificada com zero pontos,
0 mesmo acontecendo se a letra transcrita for ilegivel.

Seja ¢ uma fungado continua, de dominio R

Qual dos seguintes conjuntos ndo pode ser o contradominio da fungdo g ?

(A) ]0,2[ (B) R () R- (D) R\{0}

Na figura 1, esta parte da representagéo grafica de uma fungéo polinomial f

O ponto de abcissa 2 ¢ o Unico ponto de inflexdo do grafico da fungdo f

Figura 1

Qual das expressoes seguintes pode definir f”, segunda derivada da fungdo [ ?

(A) (z—2)2 (B) (2+x)? (C) 2—=x (D) =z—2
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Seja a um numero real diferente de zero.

. e _ 1
Qualéovalorde lim —5—5—
r—0 ar°+a‘x

a —+ B) o (€ o (D) +oo

Quantos numeros naturais de trés algarismos diferentes se podem escrever, nao
utilizando o algarismo 2 nem o algarismo 5 ?

(A) 256 (B) 278 (C) 286 (D) 294

Um teste & constituido por oito perguntas de escolha multipla.

A sequéncia das oito respostas correctas as oito perguntas desse teste é
AABDADAA

O Pedro, que nao se preparou para o teste, respondeu ao acaso as oito perguntas.

Qual é a probabilidade de o Pedro ter respondido correctamente a todas as perguntas,
sabendo que escolheu cinco op¢des A, umaopcdo B e duas opgdes D ?

A) = B) 15 © 165 D) 537
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GRUPO II

Nas respostas aos itens deste grupo, apresente todos os calculos que tiver de efectuar e
todas as justificagbes necessarias.

Atencao: quando, para um resultado, ndo é pedida a aproximacao, apresente sempre o
valor exacto.

Seja C o conjunto dos nimeros complexos; ¢ designa a unidade imaginaria.

1+424)(3+14) — i°+i”
Determine ( I 32.) + , sem recorrer a calculadora.

Apresente o resultado naforma x4+ yi, com v €R e y€R

Seja () o espaco de resultados associado a uma certa experiéncia aleatéria.
Sejam X e Y dois acontecimentos (X C 2 e Y C 1) de probabilidade ndo nula.

Prove que

P(XNY) = P(X) x P(Y|X) + P(X) — P(Y)

(P designa probabilidade, X eVY designam os acontecimentos contrarios de X e

de Y, respectivamente, e P(Y| X) designa uma probabilidade condicionada)

T

Considere a fungao f, de dominio R, definidapor f(x)= 3 + 4 2%e”

Resolva os itens seguintes, usando exclusivamente métodos analiticos.

3.1. Mostre que o grafico da fungdo f tem uma Unica assimptota e escreva uma
equacéo dessa assimptota.

3.2. Mostre que a fungdo f tem um Unico minimo relativo e determine-o.

3.3. Seja g afungdo, dedominio R\{0}, definida por
g(x) =z + In[f(x) — 3] (In designa logaritmo de base ¢ )

Determine os zeros da fungédo ¢
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Na figura 2, esta representado um tridngulo rectangulo [ABC], cujos catetos, [AB] e
[BC], medem 5 unidades.

Considere que um ponto P se desloca sobre o ¢
cateto [BC], nunca coincidindo com B nem T
com C

5
Para cada posi¢do do ponto P, seja = a P
amplitude, em radianos, do angulo BAP 4 X B

(=€ o. F[) 5 —

Seja f a fungdo que, a cada valor de x, faz

Figura 2

corresponder o perimetro do triangulo [APC]

Resolva os itens 4.1. e 4.2., usando exclusivamente métodos analiticos.

41.

4.2.

4.3.

Mostre que f(x) = coia: —5tgx + /50 +5

Seja r a recta tangente ao grafico da fungdo f no ponto de abcissa %

Determine o declive da recta r

Existe um valor de z para o qual o perimetro do triangulo [APC'| éiguala 16

Determine esse valor, arredondado as centésimas, recorrendo as capacidades
graficas da calculadora.

Apresente o(s) grafico(s) visualizado(s) na calculadora e assinale o ponto relevante
para a resolugéo do problema.

FIM
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COTAGOES

GRUPOTI ..o (5 X 10 PONOS) ... 50 pontos
GRUPO LT ettt e e e e e e et e e e e n e 150 pontos
B —————————————————————————————————————————————— 15 pontos
2 20 pontos
e, 60 pontos

g T 20 pontos
32 . 20 pontos
3 . 20 pontos
PP PPUPPPPPPPPP 55 pontos
A, e —————— 20 pontos
B2, e —————————— 20 pontos
A . o ———————— 15 pontos
TOtAl oo, 200 pontos

Teste Intermédio de Matematica A - 12.° Ano - Versdo 1 - Pagina 7



